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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Funcdes de uma variavel real a valores reais

Uma fungdo f : A C R — R é dita de uma varidvel real a valores reais. J

Exemplos:

(a) Fungdes afins, quadraticas, polinomiais e racionais em geral.
(b) f:R — R dada por f(x) = |x|.

(c) f:]0,+00) = R dada por f(x) = v/x.

(d)

(e)

e

Fungbes exponenciais e logaritmicas.

FUI’\(;OGS trlgonometrlcas € trlgonometrlcas inversas.
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Representacdo grafica
Sejaf:ACR—R.

O gréfico de f é o conjunto G(f) = {(x,y) ER?2:x € Aey = f(x)}. |

Munindo o plano de um sistema de coordenadas cartesianas, podemos
representar o grafico de f como o lugar geométrico dos pontos associados
aos pares (x, f(x)), com x € A.

Observacao: O dominio de f é representado no eixo das abscissas e sua
imagem, no eixo das ordenadas.
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Aula 14
Aula 15

Funcoes afins

Uma fungdo f : R — R chama-se afim quando existem numeros reais a e
b tais que f(x) = ax + b para todo x € R.

Observacao: A representacdo grifica de uma func¢do afim é uma reta.
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Exemplos

(a) Seja b um nimero real fixado. O grafico da funcdo constante

f: R - R
X — b

possui a seguinte representacao no plano cartesiano:

Representagdo para b > 0.

Representagdo para b < 0.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Aula 11
A 2

Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Exemplos

(b) O gréfico da funcio identidade

f: R - R
X = X

possui a seguinte representacdo no plano cartesiano:
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Exemplos

(c) Seja a # 0 um ndmero real. O gréfico da funcio linear

f: R - R
X = ax

possui a seguinte representacao no plano cartesiano:

Representagdo para a > 0. Representagdo para a < 0.
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Exemplos

(d) Sejam a # 0 e b niimeros reais. O gréfico da fungdo afim

f: R — R
X = ax-+b

possui a seguinte representacao no plano cartesiano:

Representagdo paraa > 0e b > 0. Representagdo paraa > 0e b < 0.
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Exemplos

(d) Sejam a # 0 e b niimeros reais. O gréfico da fungdo afim

f: R — R
X = ax-+b

possui a seguinte representacao no plano cartesiano:

Representagdo paraa < 0e b > 0. Representagdo paraa < 0e b < 0.
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Monotonicidade

Seja f : AC R — R. Dizemos que:

o f é crescente se Vxi,x2 € A (x1 < x2 = f(x1) < f(x));

e f é decrescente se Vxi,x2 € A (x1 < x2 = f(x1) > f(x2));

e f é mondtona ndo-decrescente se Vxi,x € A (x1 < x2 = f(x1) < f(x));
e f é mondtona nio-crescente se Vxy,xo € A (x1 < x2 = f(x1) > f(x)).

Observacdes: Uma funcdo afim f : R — R dada por f(x) = ax+ b é
crescente quando a > 0 e descrescente quando a < 0 (e é, portanto,
injetora nesses casos).

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Aula 11
Aula 12
Fungdes de uma varidvel real a valores reais .

Funcdes quadraticas

Uma funcdo f : R — R chama-se quadratica quando existem nimeros
reais a, b e ¢, com a # 0, tais que f(x) = ax? + bx + c para todo x € R.

A forma canénica do trinémio do segundo grau ax® + bx + ¢ obtida
abaixo nos permite deduzir diversas propriedades interessantes a respeito
das fungdes quadraticas:

f(x) = ax®+bx+c

a(x®+bx+ )

= af(x+2) ~dm+ ]
al(x+ )" + 25"
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Observacoes

(1) Seja A = b — 4ac.

e A < 0: aequacdo ax® + bx + ¢ = 0 n3o tem raiz real.
e A =0: aequacio ax?> + bx + ¢ = 0 tem uma Unica raiz real.

e A > 0: a equacdo ax? + bx + ¢ = 0 tem duas raizes reais.

_ —b+VA
T 4a
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Observacoes

(2) Note que {(X + 2—"3)2 + 4"”273_2[’2} > 2ol -2 para todo x € R.

e a > (: o valor minimo de f é —4% e f é ilimitada superiormente.

e 3 < 0: o valor mdximo de f é —% e f é ilimitada inferiormente.

(3) Temos:
2 2
fa)=fle)e (a+2) =(e+2) ©xx=xouxi2=_2~
Logo, a reta vertical y = —2% € um eixo de simetria do grafico de f.
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Observacoes
(4) A representacdo grafica de g : R — R dada por g(x) = ax? é uma
pardbola (de foco F = (0,1/4a) e diretriz d : y = —1/4a).
Representagdo para a > 0. Representacdo para a < 0.

Como a representagio grafica de f(x) = ax? + bx + c é obtida da de
g fazendo uma translacdo horizontal seguida de uma vertical, temos
que a de f também é uma parabola.
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Fungdes de uma variavel real a valores reais

Soma e diferenca de funcoes

Sejamf:A—Reg:B—R,onde A B CR.
A funcio f + g : AN B — R definida por
(f +8)(x) = f(x) + &(x)

para todo x € AN B é denominada a soma de f e g.

A funcdo f — g : AN B — R definida por

(f —&)(x) = f(x) — &(x)

para todo x € AN B é denominada a diferenca de f e g.
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Fungdes de uma variavel real a valores reais

Produto e quociente de funcoes

A funcdo fg : AN B — R definida por

(g)(x) = f(x) - &(x)

para todo x € AN B é denominada o produto de f e g.

Considere C = {x € AN B : g(x) # 0}.

A funcdo £ : C — R definida por

(5)=50

para todo x € C é denominada o quociente de f e g.
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Funcdes polinomiais

Uma fungdo f : R — R chama-se polinomial quando existem nimeros
reais ap, a1, - - - , an tais que f(x) = a,x" + a,_1x"" 1 +... 4+ a;x + ap para
todo x € R.

Observacoes:

e Se a, # 0, dizemos que f tem grau n.

o o € R éraiz de f (isto é, f(a) = 0) se, e somente se, f é divisivel
por x — « (ou seja, f(x) = (x — ) - g(x) para alguma fungdo
polinomial g).

e Uma fungdo polinomial de grau n tem, no maximo, n raizes.

e Soma, diferenca e produto de fun¢bes polinomiais é polinomial.

o Representacdes graficas de fungdes polinomiais ndo sdo
padronizadas.
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Funcdes racionais

O quociente de duas funcdes polinomiais é chamado de funcio racional. )

Observacgoes:

e Toda fun¢do polinomial é racional.
e Soma, diferenca, produto e quociente de funcdes racionais é racional.

o Representacles graficas de fungdes racionais ndo sdo padronizadas.
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Recordamos que se a > 0 é um nidmero real e n é um ndmero natural,
entao
a”=n-n-...n (n fatores)

e que valem:
(1) am-a" = amtn
(am)n:amn
(2)a>ll<a<al<...<a’<...
O<a<l:il>a>a’>...>a">...
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Potenciacdo com expoente inteiro

Sejam a > 0 um ndmero real e n um ndmero natural. Definimos

a"=1/a".

Proposicao
Seja a > 0 um nidmero real e sejam m e n ndmeros inteiros. Valem:
(1) amtn=am. 3"
amn = (am)"
(2) =1
(3) a>l:m<n=a"<a"
0<a<l:m<n=a">a"
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Potenciacdo com expoente racional

Sejam a > 0 um ndmero real, m um ndmero inteiro e n um nimero
natural. Definimos

Observacoes:

e A potenciagdo com expoente racional estd “bem definida”.

e Se x é um nlmero racional, entdo a* > 0.

Proposicao

Seja a > 0 um ndmero real e sejam r e s niimeros racionais. Valem:
(1) ar . as = ar+s

(ar)s — ars
(2) a>l:r<s=a<a

O<a<l:r<s=a>a
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Potenciacdo com expoente real

Sejam a > 0 um ndmero real e x um ndmero real.
e Se a > 1, definimos a* = sup{a" : r é racional e r < x}.

e Se a < 1, definimos a* = inf{a" : r é racional e r < x}.

Representagdo para a > 1. Representacdo para 0 < a < 1.
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Potenciacdo com expoente real

Observacgoes:
e Se x é um niumero real, entdo a* > 0.

e Sendo x, o “truncamento” de x até a n-ésima casa decimal, temos:

2 sup{a™ :neN} se a>1
Tl inf{la*:neN} se a<l1

Exemplos: x = V2e x=1 x=1,4, x, = 1,41, etc.

(a) 3V2 =sup{3t,3%4 314}
(b) (1/3)¥2 =inf{(1/3)%, (1/3)"4,(1/3)"*,.. .}
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Propriedades da potenciacao com expoente real

Proposicao

Seja a > 0 um nidmero real e sejam x e y nimeros reais. Valem:
(1) a¢- & =,

(2) a/ay = a~7;

(3) (@) =av.

Proposi¢cao

Sejam a, b > 0 nimeros reais e x um ndmero real. Valem:
(1) (ab)* = a*b*;
(2) (a/b)* = a*/b*.
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Funcao exponencial

Seja a > 0 um niimero real tal que a # 1. A fungdo f : R — (0, +00)
dada por f(x) = a* recebe o nome de funcio exponencial de base a. J

Representagdo para a > 1. Representagdo para 0 < a < 1.
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Funcao exponencial

Observacoes:
e 0 =1.
e Se a> 1, entdo f é crescente (e, portanto, injetora).
e Se a <1, entdo f é decrescente (e, portanto, injetora).
o f é sobrejetora.
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Funcao logaritmica

Seja a > 0 um niimero real tal que a # 1. A inversa log, : (0, +00) — R
da func¢do exponencial de base a é denominada a fungdo logaritmica de
base a.

Representagdo para a > 1. Representacdo para 0 < a < 1.
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Funcao logaritmica

log,(y) = x é equivalente a a¥ = y. J

Observacoes:

log,(1) = 0.

Se a > 1, entdo log, é crescente.

Se a < 1, entdo log, é decrescente.

log, (xy) = log,(x) + log,(y)

log,(x/y) = log,(x) — log,(y)

log,(x*) = z - log,(x)

9£,X onde a, b > 0 s3o tais que a, b # 1.

log, a’

log, x =
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Propriedades dos logaritmos

Proposicao

Sejam a, x,y > 0 tais que a # 1 e seja z um numero real. Valem:
(1) log,(xy) = log,(x) + log,(y):

(2) log,(x/y) = log,(x) — log,(y).

(3) log,(x*) = z - log,(x).

Proposicao
Sejam a, b, x > 0 tais que a, b # 1. Vale:

logy, x

log, x =
? log, a
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Au
Au

Caracterizacao das funcdes logaritmicas

Caracterizagao das fungdes logaritmicas

Seja f : (0,4+00) — R uma fungdo crescente (ou decrescente) tal que
f(xy) = f(x) + f(y) para quaisquer x,y > 0. Entdo existe a > 0 tal que
f(x) = log,(x), para todo x > 0.

Dados a, b > 0, seja H a regido do plano limitada pelas retas verticais
x = a, x = b, pelo eixo das abscissas e pelo ramo positivo da hipérbole
equildtera y = 1/x.
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Logaritmos naturais

Seja f : (0,4+00) — R dada por

) ={ Gl o 321
Temos que:
(1) f é crescente.
(2) f(xy) = f(x)+ f(y), para quaisquer x,y € RT.
Portanto, existe e um ndmero real positivo tal que f(x) = log,(x).
Observacgoes:

e Escreveremos In x em vez de log.(x) e chamaremos o nidmero Inx de
logaritmo natural de x.

e e é tal que a drea da regido Hf é igual a 1.
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O nldmero e

Comparando as dreas, obtemos 5 < In(1+ x) < x, o que equivale a

1 In(1+ x)
< <
1+x X

n
n+1

n 1\" 1\"
en+1<(1+> < e. Logo, e = lim <1+> .
n n—o00 n

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas
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O circulo trigonométrico

A circunferéncia de raio 1 centrada no ponto de abscissa 0 e ordenada 0
é denominada circulo trigonométrico. O ponto de abscissa 1 e ordenada
0 é chamado a origem do circulo trigonométrico.

Dado um ndmero real x, seja P, o seu correspondente no circulo:

e se x =0, P, coincide com a origem do circulo;

e se x > 0, realizamos a partir da origem do circulo um percurso de
comprimento x no sentido anti-hordrio e marcamos P, como o
ponto final do percurso;

e se x < 0, realizamos a partir da origem do circulo um percurso de
comprimento |x| no sentido hordrio e marcamos P, como o ponto
final do percurso.
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Funcoes cosseno e seno

Seja x um ndmero real.

Definimos o cosseno de x como a abscissa de P, e o denotamos por cos X. |

Definimos o seno de x como a ordenada de P, e o denotamos por sen x. )

Representacdo do cosseno e

As fungdes cos : R — R e sen : R — R dadas por cos(x) = cosx e
sen(x) = sen x s3o denominadas cosseno e seno, respectivamente.
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Propriedades do cosseno e seno

Proposicao

Sejam x e y nimeros reais. Valem:
(1) sen?x + cos®> x = 1;
(2) cos(x & y) = cosxcosy F senxseny;

(3) sen(x & y) = sen x cos y =+ sen y cos x.

Proposicao

1

Se0 < x < m/2, entdo 0 < cosx < =X <

cosx *
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Propriedades das funcdes cosseno e seno

Proposicao

A funcdo cosseno é par e a fungdo seno é impar.

Proposicao

As fungbes cosseno e seno sdo periddicas, de periodo 27.

P o

Representacdo grafica da fun¢do cosseno. Representacdo grafica da fung¢do seno.
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Al lr‘
Funcao par

Aula 14
Aula 15

Dizemos que f : R — R é par se f(—x) = f(x) para todo x € R.

|
\
\
\

Exemplos:

(a) f(x)=x", com n par

(b) f(x) = Ix|

Significado geométrico: o grafico de f é simétrico em relagcdo ao eixo y.
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Funcao impar

Dizemos que f : R — R é impar se f(—x) = —f(x) para todo x € R. ]

Exemplos:

(a) f(x)=x", com n impar
(b) f(x)=2sex#0ef(0)=0

Significado geométrico: o grifico de f é simétrico em relagdo a origem.
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Periodicidade

Dizemos que f : R — R é periddica se existe T > 0 tal que
f(x 4+ 7) = f(x) para todo x € R.

Observagao: O menor 7 (se existir) é denominado o periodo de f.

Exemplos:

(a) Toda fungdo constante é periddica (mas no possui periodo).
(b) f(x)=x—|x], onde | x| = max{n € Z: n < x}, tem periodo 1.
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Funcoes tangente, cotangente, secante e cossecante

Sejam
e A={xeR:x#n/2+kn ke Z}e
e B={xeR:x#km kelZ}.

As fungbes tangente, cotangente, secante e cossecante sao dadas por:

tg: A — R, tg(x) = senx/ cos x;
e cotg: B — R, cotg(x) = cosx/sen x;

sec: A — R, sec(x) = 1/ cos x;
e cossec: B — R, cossec(x) = 1/sen x.
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on 3t & ER) " T 3tz o

Representacdo gréafica da fun¢do tangente.

Ana Carolina Boero

Bases Matemdticas




Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Representacdo grafica da funcdo cotangente.
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2n e o ER) " 1 3tz o

Representacdo grafica da fungdo secante.

Ana Carolina Boero
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Representacdo grafica da funcdo cossecante

ES a2 kY w2 o w2 3 3 2n

Representacdo gréfica da fung¢do cossecante.
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Funcoes trigonométricas inversas

As fungdes
e f:[0,7] = [-1,1] dada por f(x) = cosx
e g:[-m/2,7/2] = [~1,1] dada por g(x) = sen x
o h:]—m/2,7/2[— R dada por h(x) = tg x

sdo bijetoras.

A inversa da fungdo f é chamada arco-cosseno e é denotada por arccos. J

A inversa da funcdo g é chamada arco-seno e é denotada por arcsen. )

A inversa da fungdo h é chamada arco-tangente e é denotada por arctg. )

Analogamente para arco-secante, arco-cossecante e arco-cotangente...
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Representacdo grafica da funcdo arco-cosseno

Representacdo grafica da fungdo arco-cosseno.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



a 12

FungGes de uma varidvel real a valores reais Aula 13
Aula 14

Aula 15

Representacdo grafica da funcdo arco-sen

Representag¢do grafica da fungio arco-seno.
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Representacdo grafica da fungdo arco-tangente.
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FungGes de uma varidvel real a valores reais
Aula 14
Aula 15

Translacoes verticais

Sejamf:ACR—Rec>0.
A representacdo gréfica de g : A C R — R dada por
g(x) =f(x)+c

é obtida transladando a de f para cima, de c.

A

Representacdo dos graficos de f e g.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Aula 15

Translacoes verticais

Sejamf:ACR—Rec>0.

A representacdo gréfica de h: A C R — R dada por
h(x) = f(x) — ¢

é obtida transladando a de f para baixo, de c.

Representagdo dos graficos de f e h.
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Aula 15

Exemplos

Representagdo dos graficos de f e g.
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Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Aula 15

Exemplos

1

(b) h(x) =x*— 3 é da forma h(x) = f(x) — c onde f(x) = x*> e ¢

Representagdo dos graficos de f e h.
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Aula 14
Aula 15

Translacoes horizontais

Sejam f:ACR - Rec>0. SejaA={xeR:x+ce A}
A representac3o grafica de g : A € R — R dada por
g(x) =f(x+c)

é obtida transladando a de f para a esquerda, de c.

AN

Representagdo dos graficos de f e g.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



FungGes de uma varidvel real a valores reais
Aula 14
Aula 15

Translacoes horizontais
Sejam f:ACR—-Rec>0 SejaA={xecR:x—ce A}

A representacio grafica de h: A C R — R dada por
h(x) = f(x —¢)

é obtida transladando a de f para a direita, de c.

Representagdo dos graficos de f e h.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas




Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Aula 15

Exemplos

(a) g(x) = (x+3)? édaforma g(x) = f(x+c) onde f(x) =x>ec=1.

Representagdo dos graficos de f e g.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Exemplos

(b) h(x) = (x—3)? é da forma h(x) = f(x —c) onde f(x) = x> e c = 3.

Representagdo dos graficos de f e h.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Aula 15

Homotetias verticais

Sejamf:ACR—Rec>1.

A representacdo gréfica de g : A C R — R dada por

g(x) =c-f(x)

é obtida esticando a de f na vertical (ponto a ponto) por um fator c.

Representacdo dos graficos de f e g.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Aula 15

Homotetias verticais

Sejamf:ACR—Rec>1.

A representacdo gréfica de h: A C R — R dada por

h(x) = f(x)/c

é obtida contraindo a de f na vertical (ponto a ponto) por um fator c.

Representacdo dos graficos de f e h.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Aula 15

Exemplos

(a) g(x) =3x? é da forma g(x) = c - f(x) onde f(x) = x> e c = 3.

Representacdo dos graficos de f e g.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Exemplos

(b) h(x) = x?/3 é da forma h(x) = f(x)/c onde f(x) = x? e c = 3.

25 2 45 1 05 o o5 1 15 2 25

Representacdo dos graficos de f e h.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



FungGes de uma varidvel real a valores reais 3
Aula 14
Aula 15

Homotetias horizontais

Sejam f:ACR —-Rec>1 SejaA={xcR:cxe A}
A representacio grafica de g : A € R — R dada por

g(x) = f(ex)

é obtida contraindo a de f na horizontal (ponto a ponto) por um fator c.

i

Representacdo dos graficos de f e g.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Al 118
Aula 14
Aula 15

Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Homotetias horizontais
Sejam f:ACR - Rec>1 SejaA={xeR:x/cec A}

A representacio grafica de h: A C R — R dada por
h(x) = f(x/c)

é obtida esticando a de f na horizontal (ponto a ponto) por um fator c.

Representacdo dos graficos de f e h.

Bases Matemdticas

Ana Carolina Boero




Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Aula 15

Exemplos

(a) g(x) = (3x)? é da forma g(x) = f(cx) onde f(x) = x*> e ¢ = 3.

Representacdo dos graficos de f e g.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Exemplos

(b) h(x) = (x/3)? é da forma h(x) = f(x/c) onde f(x) = x*> e ¢ = 3.

Representacdo dos graficos de f e h.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Aula 14
Aula 15

Compostas envolvendo a funcdo médulo
Sejaf:ACR—R.

A representacdo gréfica de g : A C R — R dada por

g(x) = |f(x)|

é obtida da de f mantendo os pontos do semiplano superior e refletindo
os do semiplano inferior em relagdo ao eixo das abscissas.

Representacdo dos graficos de f e g.

Ana Carolina Boero

Bases Matemdticas



FungGes de uma varidvel real a valores reais 3
Aula 14
Aula 15

Compostas envolvendo a funcdo médulo

Sejaf: ACR - R. Seja A= {x c R: |x| € A}.
A representacio grafica de h: A C R — R dada por
h(x) = f(|x])

¢é obtida da de f mantendo os pontos do semiplano da direita e
substituindo os do semiplano da esquerda de modo a torna-la simétrica
em relacdo ao eixo das ordenadas.

-

Representacdo dos graficos de f e h.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas




Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Exemplos

(a) g(x) = |x(x —1)| é da forma g(x) = |f(x)| onde f(x) = x(x — 1).

25 2 45 1 05 os 1 15 2 25

Representacdo dos graficos de f e g.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Exemplos

25 2 45 1N_05 os 1 15 2 25

Representacdo dos graficos de f e h.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



FungGes de uma varidvel real a valores reais Aula 13
Aula 14
Aula 15

Reflexdes

Sejaf: ACR—R.

A representacdo gréfica de g : A C R — R dada por

g(x) = —f(x)

é obtida refletindo a de f em relacdo ao eixo das abscissas.

Representagdo dos graficos de f e g.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Al

A 15
Reflexdes

Sejaf:ACR - R. SejaA={xcR:—xec Al

A representac3o grafica de h: A C R — R dada por

h(x) = f(—x)

é obtida refletindo a de f em relacdo ao eixo das ordenadas.

Representagdo dos graficos de f e h.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Aula 15

Exemplos

(a) Se f(x) = x> + x, entdo g(x) = —f(x) é dado por g(x) = —x2 — x.

Representacdo dos graficos de f e g.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Aula 15

Exemplos

(b) Se f(x) = x> + x, entdo h(x) = f(—x) é dado por h(x) = x*> — x.

Representacdo dos graficos de f e h.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Aula 11

Aulz
FungGes de uma varidvel real a valores reais Al 3
Aula 14
Aula 15

Grafico da inversa

Seja f uma fung¢do de uma varidvel real a valores reais bijetora.

A representacdo grafica de f—! é obtida refletindo a de f em torno
diagonal principal.

Representacdo dos graficos de f e L

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Aula 15

Exemplos

(a) Se f: RT — RY, f(x) =x% entdo f1:R =R, f1(y)

S

Representacio dos graficos de f e f~1.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas



Fungdes de uma varidvel real a valores reais

Aula 15

Exemplos

(b) Se f:R* — R*, f(x) =1/x, entdo f1:R* = R*, f(y)=1/y.

Representacio dos graficos de f e f 1.

Ana Carolina Boero Bases Matemdticas
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