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Sequéncias Numéricas

1 — Verifique os seguintes limites
a) limi=0
n—oo

b) lim & =0

n—oo 1

e) lima"=0,emque0<acx<l
n—oo

f) lim (_n%

n—oo

2 — Mostre que as sequéncias abaixo sao divergentes. Determine, justificando, se sao monétonas
ou limitadas.

1+(—1)"
a) ( 2 )neN

b ((1+(—1)">n)
) 2 neN

¢) (L5]),o emque [x] =max{n€Z|n < x}éafuncao parte inteira

d) (sen(%))neN

e) (nsen(5h))

3 — Prove que, se lim a, = 0, entao lim a% =0
n—oo n—oo

4 — Prove que

lim a, = lim b, & lim (a, — b,) =0
n—oo n—oo n—oo

5 — Prove que se (a,) converge, entao (|a,|) converge. Determine, nesse caso, lim |a,|. Vale
a reciproca?



6 — Seja dada uma sequéncia convergente (a,). Discuta (justificando) as seguintes afirmagoes:
a) a,>aV neN=lima, > a.

b) a,>aVneN=lima, > a.

c) ay,>aV¥neN=lima,

%
Q

7 — Encontre uma féormula para o termo geral das sequéncias seguintes:

1 111
a) {1,§,§,7,§,...}

d) {5811,14,17,...}
¢) {L0,-1,0,1,0,—1,0,10,...}

4 16 25
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f)

) ]

N|—

8 — Considere as sequéncias recursivas definidas abaixo. Para cada uma delas, mostre que
é convergente e encontre o limite (para essa segunda parte, veja sugestdo para cada item no
gabarito).

a) (al’l)n217 a) = 1 € ap+l = ‘\/1 + a

b) (bl’l)nEN7 bO = 17 bn+l = ﬁ

9 — Seja dada a sequéncia (x,),en definida recursivamente por

1 1 1
xo=Lx =1 e = + —
Xn+2 Xn+l  Xn

Mostre que (x,) € convergente e determine seu limite.



Respostas dos Exercicios

2 b.) limitada inferiormente, ndo monétona
c.) limitada inferiormente, ndo decrescente
d.) limitada, ndo mondtona

7 c)a, = (1123 neN
d)a,=3n+2,n>1
e.)a, = cos(nf), n €N

f£.)a, = (—1)"'n?/(n+1)

8 a.) Sugestao: se a denota o limite da sequéncia
(a,), mostre que a é raiz da equacao Vl+a =a
b.) Sugestao: se b denota o limite da sequéncia
(by), mostre que a é raiz da equagao ﬁ =b



