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�� ��� ������� ��������� �� 5 ������� �� ��������� [1, 120]� � �� ���������

[1, 174]�

��� ������� ��������� �� 7 ������� �� ���� �� ��� ���������� [70, 342]

� [72, 342]�

�� ����� 0 < a ≤ n < m� ������ ��� �� ��������� [1, n] ������� q ���������

�� a� ���� q � � ��������� �� ������� �� n ��� q� ������� ��� �� ���������

�� a �� ��������� [n,m]� ��� ������ ��������� ������ � ������� �� ����

������ n �������� �� a � � �����������

�� ������ ��� ����� m �������� ������������ ��� � ������ ��� ����� �

�������� �� m�

�� ������ ��� � ������� �� ������ ������� �������� ������������� ����������

� ������ �������� �� ���

�� ��� ���� � ����� ������� �������� n ��� ��� � ������ 4n2 + 1 ����

��������� ��� 65�

��� ������ ��� ������� �������� ��������� �� 65 �� ����� 4n2 + 1�

��� ������ ��� �� �� ���� ������ ������ �� ������ �� ����� 4n2+1�

��� �������� ��� ��������� ������ ��������

��� ���� ���� ������ ���������� ������ ���� �� �������� ��� ������� ��

����� 4n2+1� ����� � ��� ��������� ���� ������� �� ����� an2+

bn+ c� ���� a, b, c ∈ Z� ��� a � b ��� ��������������� ������

��� ������ ��� ������� �������� ��������� �� 7 �� ����� 8n2 + 3n+ 4�

�� ��� ����� ����� �� ���� ������� a = 10c+r � b = c−2r� ��� c, r ∈ Z�
������ ��� a � ��������� ��� 7 ��� � ������� �� b � ��������� ��� 7�

��� ������ � �������� �������� �� �������������� ��� 7�

� ������ n = ar · · · a1a0 � ��������� ��� 7 ��� � ������� ��� �

������ ar · · · a1 − 2a0 � ��������� ��� 7�

�
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��� ������� ��������� ����� � �������� ����� ���� �������� �� 2.368 � ��

��� ��������� ��� 7�

�� ������ ������� n � ���� �� �������� �� ������ a ∈ Z ��� ��� n = a2�

������� ��� n � ��� �������� m������ ������ n = am�

�� ��� ������ ��� � ��������� ��� �������� �� �� �������� �� ���� ���

�� ��� ���������� 0, 1, 4, 5, 6 � 9�

��� ������ ��� ������ ��� ������� 22, 222, 2222, . . .� �� 33, 333, 3333, . . .�

�� 77, 777, 7777, . . .� �� ����� 88, 888, 8888, . . . ���� ��� �� ����

������

�� ��� ������ ��� ���� �������� ����� � �� ����� 4n+ 1�

��� ������ ��� ������ ������ �� ��������� 11, 111, 1111, 11111� �����

� �� ���������

��� ������ ��� ������ ������ �� ��������� 44, 444, 4444, 44444� �����

� �� ���������

��� ������ ��� ������ ������ �� ��������� 99, 999, 9999, 99999� �����

� �� ���������

��� ������ ��� ������ ������ �� ��������� 55, 555, 5555, 55555� �����

� �� ���������

�� ��� ������ ��� ������ ������ �� ����� 4n+ 2 � �� ���������

��� ������ ��� ������ ��� ������� 66, 666, 6666, . . . � �� ���������

��� ��� ������ ��� � ���� �� ������ �������� ������������ ����� � ��

���������

��� ������ ��� � ���� ��� ��������� �� ������ �������� ������������

����� � �� ��������� ���� � ����� ���� � ���� ��� ���������

�� ���� �������� �������������

��� ��� ������ ��� ���� �������� � �� ����� 8n� 8n+ 1 �� 8n+ 4�

��� ������ ��� ������ ������ �� ��������� 3, 11, 19, 27� ����� � ��

���������

�
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��� ������ ��� ���� ��������� �� �������� �� �����

a, a+ d, a+ 2d, a+ 3d, . . . ,

�� ������� ����� ������ ��� � ��������� ��������� �������� ������� ���

��� ����������

��� ����� ���� �������� a � b ���������� ������ ��� ������� �������� �������

n ���� �� ����� ���(a+ n, b+ n) = 1�

��� ������� � �������� ������� �� ���������
�

mdc(x, y) = 6

mmc(x, y) = 60

��� ������� ��� ���(x, y) ������ ���(x, y)� ��������� ��� ����� x, y ∈ Z�
��� ������

������ ��� �� �� �������� ��������
�

mdc(x, y) = d

mmc(x, y) = m

d � m� ��� ��� ������ �������� ������ ��� �� d | m� � ������� ������

������ ��������

��� ������ ���

��� ���(a2, b2) = [mdc(a, b)]2�

��� ���(a2, b2) = [mmc(a, b)]2�

��� �����������

��� ����� � �� �������� �������� �� ������ ��� �� ����� �� 41 ������� �����

������� �������� � �������� ����� � �� �������� � ������ ��������

�� �������� ���� ����� ����� � �������� ���� ������ � ������� �

���� ������� �� ����� �� ������� ������� ������� ������� �������� �

������� �������� ����� �� ���������

��� ��������� ��� ������ �� ����� �� ������ � �������� �������� ����

������� ����� �������� ���� ����� ����� �� ������� � ���� ������

��� ������� ���� �� ������ � ������� ���� �� ���������
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��� ��������� ��� ������ ��� ������ ������� ������� � ����� ����� �����

�� ������� ��� ������ � �� ��� ��� � ������� ��� ����� �� ���� ��������

� ������� � ���� �� ��� ����� �� �������� ������� ������� � �������

���� ����� ����������

��� �� �� ����� ����� �� ������� ��� �� $4 � $7� ����� ��� ��������� �

������ ��� ������������ ��� ���� � �������� ������ ��� ������ ��������

������� �������

��� � ������ �� $11� ����������

��� � ������ �� $18� ���������

��� ������ � ������ �� $7� ���������

��� ��� ���� $1 ����� �� ��� �� �������� �� $3

��� ��� ���� $1 ����� �� ��� �� �������� �� $3

�


