COMBINATORIA EXTREMAL
LISTA 4: METODO PROBABILISTICO

21+k/2

(1) Prove que 4— < 1 para todo k > 3.

(2) Sejam X e Y duas varidveis aleatérias definidas sobre o mesmo espago de probabilidade

esejama,b € R. Prove que
E[aX + bY] = aE[X] + bE[Y].

(3) Seja (0, IP) um espago probabilistico e seja X uma varidvel aleatéria. Seja k € R uma
constante. Prove que
(a) Se E[X] > k, entdo existe um elemento w € () tal que X (w)

k.
(b) Se E[X] < k, entdo existe um elemento w € () tal que X(w) < k.

>
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(4) Dados n,k € N e 0 < p <1, prove que se pk > 2logn, entdo

en —p(k-1)/2 < O

(5) Use o Teorema 5.3.11 para provar o Teorema de Turdn: se um grafo G com n vértices é

e(G) < (1_ri1> 1122

livre de K,, entdao
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